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GEOMETRICKA POSTUPNOST

Postupnost {a,,}, - sanazyva geometricka prave vtedy,
ak 3g€R,zeVneN plati :

Apn+y1 — An g

Podiel kazdych dvoch po sebe iducich ¢lenov je konstantny:

An+1 i
a
aq a- as a4 ars a, An+4q

Cislo g sa nazyva kvocient geometrickej postupnosti
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Y, geometrickej postupnosti {a, },-1 s kvocientom q € R,

Vn € N plati: [EEEEE—

Vr € N,s € N plati: FEE==—i—

Pre sucet prvych n clenov geometrickej postupnosti plati:

S0t s+ai+* ... Ta,

/\\-—
q=1 q+1
= gt —1
Sy, =N-0y 5n=‘11'q_1

(Dokazy najdete v ucebnici 6, na strane 25.)
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~ Priklad: Prvy &len geometrickej postupnosti {a,}°., jea, = —=
jej stvrty Clen je a, = 32. Vypocitajte jej piaty Clen.

AN

O O O {r &
3 .q3
A, = Q1" q
A= = d
q3 = a, 5 4" q
a a. = —128
qg° = —64

Piaty ¢len je —128.
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Priklad: Uréte geometricku postupnost {a,,}, -, v ktorej plati:
iy = 9, Az = 31

(Urcit geometricku postupnost znamena najst a,, q.)

a5=a3.q2
(1 Clg:al'qz

g2 = = -
a3 : qz

2—

qg- =9 == |

q:+3 q:_3:>a1:1

a:alzllng

a:a1=1,q=_3
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~Priklad:

Zistite, ¢i je postupnost {317"}:_, geometricka.

Danad postupnost je konecnd, vypiseme vsetky cleny postupnosti:

1 1
=31_1 =]_Jr =31_2 =3_1 = —, =3_2 = —, = —
= = g a5

Urcime podiel po sebe iducich clenov:

a1 s 1 il

i3 da 3 as

Podiel po sebe iducich ¢lenov postupnosti je %(koniiitanta),

dana postupnost je geometricka, g = %



" Priklad:
DokaZte, Ze postupnost {2™},—; je geometricka.

Vypiseme prve cleny nekonecnej postupnosti: 2;4;8;16; ...

Predpoklad: postupnost je geometricka, s kvocientom g = 2

a
Dokaz: uréime podiel —= VY n € N

an
— 2n — n+1
(1-”_ B 2 an+1_ 2
n+1
An+1 s 2 22 2n+1—n — 2
5 B 2"

Podiel po sebe iducich ¢lenov postupnosti je 2 (konstanta),

dana postupnost je geometricka, g = 2.
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"~ Priklad: Urcte geometricku postupnost {a,}, -1, Vv ktorej plati:
a1 + a3 — 5
a, +a, =10
2 (Ststava dvoch rovnic s dvomi neznadmymi. Na jej
(11 e {11 : Ci o vyrieSenie moZete pouZit aj dosadzovaciu metddu,
d: -4 5 a - qg = 10 tu: porovnavacia m;tc’:-da.]
: 2y — = aqy =
a;-(14+g°)=5 L=
. ' 10
a, * - — = A=
1 gitg = o
5 1D
1tg2 4-01 149 -
5.9 =10 11422
q= ==
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“Priklad: Uréte kolko prvych ¢lenov geometrickej postupnosti {a,, }, =1
dava sucet 511, akjedané: a; = 1,q = 2.

g —| -
Snzal' 1‘1=.
g—1
-
9
511 = 2" —1
512 = 2™
29 = n
n:

Sucet 511 dava 9 clenov danej postupnosti.
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~ Priklad: Na zatiatku pokusu je vo vzorke 100 baktérii. Po uplynuti 24
hodin sa pocet baktérii vo vzorke vidy zdvojnasobi. Pre jednoduchost
predpokladame, ze do konca pokusu ani jedna baktéria nezahynie.
Urcte, po kolkych dnoch bude vo vzorke 25 600 baktérii.

Pocet baktérii na zacCiatku: 100
Pocetpol.dni: 200 =2-100 = a, g
Pocet po2.dni: 400 =2-200 = a,
Pocetpon-tomdniz a, = @;: g% = 25600

200 722 = 95600

271
200 - = = 25600
Vo vzorke bude 25 600 2= 56

baktérii po 6smych dnoch. = (Maturita 2014)



Predchadzajuci priklad ste mozno vyriesili , kalkulackovou metdédou®, ¢o je
v poriadku. Ak by sme vsak chceli zistit, po kolkych drioch bude vo vzorke
(teoreticky) napr. 1,15 - 104° baktérii ...



