ANALYTICKA GEOMETRIA

KRUZNICA

(ZHRNUTIE)

ZUZANA BARTOSOVA



Kruznica
" je mnozina bodov rovnako vzdialenych od stredu
= patri medzi kuzelosecky, medzi kvadratické utvary

STREDOVY TVAR ROVNICE KRUZNICE
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Rozhodnite, ¢i body A[2; 0], B[1; 1] a C[4; 3] leZia na kruZnici
k:x* +y% =4

RIESENIE 1. 1
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Znazornenie v Oxy C
Urcime suradnice stredu
a polomer kruznice:
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~ Priklad: Rozhodnite, & body A[2; 0], B[1; 1] a C[4; 3]
lezia na kruznici k:x* + y* =

RIESENIE 2.
Vypoctom

Dosadenim suradnic danych bodov do rovnice kruznice zistime ich polohu.
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Zaver:
Bod A
Bod B
Bod C

ezi na kruznici k.
ezi vnutri kruznice k.
ezi zvonka kruznice k.



Priklad:
Napiste rovnicu kruznice so stredom S|4; —2] a polomerom r = 5.

k: (x —4)%+ (y+ 2)* =25
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VSEOBECNY TVAR ROVNICE KRUZNICE

(VSEOBECNA ROVNICA)

k:x*+y*+ax+by+c=0
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Rovnica tohto tvaru je rovnicou kruznice len vtedy,
ak sa da upravit na stredovy tvar.
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~ Priklad: Uréte stred a polomer kruznice danej rovnicou
e = 1 5 7]

(Obe suradnice doplnime na stvorec.)

x> —4x+y>—10y—7=0
l(x—2)f—4+\(y—5)}2—25—7=0

| |
x> —4x+4 y*—10y+25

k:(x—2)*+ (y—5)? =36

Dana rovnica je rovnicou kruznice
so stredom $[2; 5] a polomerom r = 6.



Vzajomna poloha priamky a kruznice

Priamka moze byt:

k(S:r o =
(S57) n...nesecnica kruznice

nok =20

n t...dotycCnica kruznice

itk =T

s...secnica kruznice

sNk={P;Q}



Priklad: Urcte vzajomnu polohu priamky p:2x+y—1=0
a kruznice k: (x + 4)* + (y + 1)? = 16

1. obrazok
Narysovat ka p v Oxy.
Ako
nato? 2. vzdialenost

Porovnat vzdialenost priamky od stredu
kruZnice a velkost polomeru kruZznice.

3. spolocné body

Ndajst prienik priamky a kruZnice.
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~ Priklad: Uréte vzajomnd polohu priamky p: 2x +y —1 = 0
akruznicek: (x+4)*+ (y+1)* =16

Najdeme prienik priamky a kruznice, teda body, ktorych suradnice vyhovuju
obom rovniciam (sustava rovnic kruznice a priamky).

p:2x+y—1=0 =>y=1-2x
k: (x +4) +(y+ 1) =16

pNnk: (x+4)*+(1—-2x+1)*=16
(x +4)? + (2 — 2x)? = 16
x> +8x+16+4—8x +4x?2 =16

x4 = —

ui|

Rovnica nema v R rieSenie, tedap N k = @,

priamka p je nesecnicou kruznice k .
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T riad: Napiste rovnicu dotycnice kruznice
k: (x —2)?+ (y +1)% = 25 vjej bode T[6; 2].

S|2:—1],r =5
Hladame vSeobecnu rovnicu priamky .

ax+by+c=0

n- 5T (43

t:4x+3y+c=0

Tet: 4-6+3-2+c=0

c =—30
t:4x+3y—30=0



Rovnica dotyc€nice kruznice

k: (x —m)*+ (y—n)? =1r*

v bode T[.xO; y{]]

t(xg—m)-(x—m)+(yg—n) - (y—n)=r-
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